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Передмова
У посібнику пропонуємо багатоваріантні, трьох рівнів складнос-

ті, задачі, які можуть бути використані при вивченні наступних тем 
курсу геометрії 8–9 класів: «Подібність трикутників», «Теорема Піфа-
гора», «Розв’язування прямокутних трикутників», «Площі многокут-
ників», «Розв’язування трикутників», «Правильні многокутники», 
«Декартові координати на площині», «Геометричні перетворення», 
«Вектори на площині», «Початкові відомості зі стереометрії», а та-
кож на факультативних заняттях з допрофільним і профільним ви-
вченням математики. 

До всіх задач наведено відповіді.
У посібнику пропонуються нові підходи до складання текстів 

задач. Автором розроблена нова методична технологія складання 
тексту однотипних багатоваріантних задач, яка дає змогу за допо-
могою умови однієї задачі збільшити кількість використання од-
нотипних задач у десятки разів, забезпечити кожного учня класу 
окремим варіантом під час написання самостійної або контрольної 
роботи і прогно зувати відповіді до кожного варіанта, задавати додо-
му контро льні роботи. 

Умови задач підібрано так, що числові значення задачі врахову-
ють порядковий номер учня в класному журналі або номер варіанта 
«Допоміжних таблиць геометричних фігур» (30–104 варіанти) (див. 
Додаток, який розміщений в кінці посібника).

Задачі посібника є універсальними.
При N = 1 учитель у своїй роботі може використати їх як однова�учитель у своїй роботі може використати їх як однова-

ріантні (одноразові), і цим вони будуть схожі на задачі інших авто-
рів навчальних посібників з математики.

При N = 1, 2, 3 або 4 ці задачі можна використати як тренувальні 
вправи для формування в учнів умінь і навичок розв’язування од-
нотипних задач як у класі, так і вдома.

При N = 1, 2, 3, ..., 30 (N — кількість учнів у класі) можна індиві-
дуалізувати домашні завдання з можливим їхнім оцінюванням як 
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домашні контрольні роботи. Залежно від складу учнів, навчальних 
можливостей класу, теми й кількості годин, відведених на її вивчен-
ня, вчитель може, використовуючи тексти цих задач, задавати різну 
кількість варіантів на самостійній або класній контрольній роботі, 
змінювати порядкові номери тощо.

Детально ознайомитися з технологією складання тексту одно-
типних багатоваріантних задач із використанням порядкового но-
мера учня в класному журналі читач може у таких дослідженнях.
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знайдіть координати точки K x y; ,( )  щоб скалярний добутокOK
 

 
і AD
 

 дорівнював нулю. Обчисліть O K1

 

.

Відповідь. K N N O K− + − +( ) =2 92 0 56 2 41, ; , , , .
 

239●●. Вершини чотирикутника знаходяться в точках A N N− + +( )1 2; ,  
B N N2 2+ − +( ); ,  C N N− + − +( )1 6; ,  D N N− + − +( )4 2; . Точка 
O1  — точка перетину діагоналей чотирикутника. На стороні DC  
знайдіть точку P x y; ,( )  щоб вектори OP

 

 і DC
 

 були перпендику-
лярними.  Відповідь. P N N− + − +( )2 92 3 44, ; , .

240●●. Вершини чотирикутника знаходяться в точках A N N− + +( )1 2; ,  
B N N2 2+ − +( ); ,  C N N− + − +( )1 6; ,  D N N− + − +( )4 2; . Точка 
O1  — точка перетину діагоналей чотирикутника. На стороні BC  
знайдіть точку E x y; ,( )  щоб кут між векторами O E1

 

 і BC
 

 дорів-

нював π
2

.  Відповідь. E N N0 92 3 44, ; , .+ − +( )
241●●. Вершини чотирикутника знаходяться в точках A N N− + +( )1 2; ,  

B N N2 2+ − +( ); ,  C N N− + − +( )1 6; ,  D N N− + − +( )4 2; . Знайдіть 
координати точок перетину чотирикутника і кола 

x N y N+ +( ) + + −( ) =1 2 5 762 2 , .  
Відповідь. 0 92 0 56, ; , ,+ − +( )N N  − + − +( )2 92 0 56, ; , ,N N  

− + − +( )2 92 3 44, ; , ,N N 0 62 3 44, ; , .+ − +( )N N
Використовуючи числові значення табл. 5 і табл. 5А, можна 

складати тексти багатоваріантних однотипних різнорівневих задач 
із спрогнозованими відповідями з курсу стереометрії. Для прикла-
ду розглянемо тексти деяких стереометричних багатоваріантних за-
дач як із використанням порядкового номера в класному журналі, 
так і без нього.
242●. Катети прямокутного трикутника дорівнюють a  і b . Відстані 

від точки простору до вершин трикутника дорівнюють по R 2.  
Знайдіть відстань від цієї точки до площини трикутника (число-
ві значення a b R, ,  вибираються вчителем із табл. 5).

Відповідь. R.
Розв’язання цих однотипних задач (52 варіанти) зводиться до 

знаходження числових значень відстаней, які після нескладних об-

числень будуть чисельно дорівнювати радіусам кіл, описаних на-
вколо трикутника, що обчислені у табл. 5.

Це дає змогу вчителю чи учню швидко перевірити правильність 
розв’язання кожної із 52 задач, звіряючи знайдені числові значення 
R  з координатами у табл. 5.
243●. Діагоналі ромба дорівнюють d a d b1 22 2= =, .  Відстань від точки 

простору до сторін трикутника дорівнюють r hp e2 2= .  Знайдіть 
відстань від цієї точки до площини трикутника (числові значен-
ня a b he, ,  вибираються вчителем чи учнем із табл. 5 або числові 
значення d d1 2,  і rp  можна вибрати й із табл. 5А).

Відповідь. r hp e= .
Розв’язання цих однотипних задач (52 варіанти) зводиться до 

знаходження числових значень відстаней, які будуть чисельно до-
рівнювати радіусам кіл, вписаних у ромби, що обчислені у табл. 5  
( he ) або у табл. 5А rp( ) . Велика кількість однотипних задач дає 
можливість учителю індивідуалізувати навчання, забезпечити кож-
ного учня окремим варіантом при написанні самостійної або 
контроль ної роботи, збільшити ресурс тренувальних вправ.
244●. В основі піраміди лежить прямокутний трикутник з катетом 

4N см. Середня лінія трикутника, яка відповідає меншій сторо-
ні трикутника, дорівнює 1,5N см. Знайдіть бічне ребро піраміди, 
якщо всі її бічні ребра нахилені до площини основи під кутом 
60°.  Відповідь. 2RN см = 5N см.

245●. В основі піраміди лежить прямокутний трикутник з гіпотену-
зою 5N см і катетом 3N см. Усі двогранні кути при основі пірамі-
ди дорівнюють по 60°.  Знайдіть апофему піраміди.

Відповідь. 2rN см = 2N см.
246●. Основою піраміди є прямокутний трикутник з гіпотенузою 

5N см і медіаною більшого гострого кута N 13  см. Усі двогранні 
кути при основі піраміди рівні. Знайдіть величину двогранного 
кута при основі піраміди, якщо площа бічної поверхні піраміди 
дорівнює 12 2N  см2. Відповідь. 60°.

247●. В основі піраміди лежить прямокутний трикутник із катетами 
3N см і 4N см. Усі двогранні кути при основі піраміди дорівню-
ють по 45°. Знайдіть висоту піраміди. Відповідь. rN см = N см.

248●●. Основою піраміди є прямокутний трикутник площею 6 2N  см2 
і медіаною меншого гострого кута 0 5 73, N  см. Знайдіть бічне 
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знайдіть координати точки K x y; ,( )  щоб скалярний добутокOK
 

 
і AD
 

 дорівнював нулю. Обчисліть O K1

 

.

Відповідь. K N N O K− + − +( ) =2 92 0 56 2 41, ; , , , .
 

239●●. Вершини чотирикутника знаходяться в точках A N N− + +( )1 2; ,  
B N N2 2+ − +( ); ,  C N N− + − +( )1 6; ,  D N N− + − +( )4 2; . Точка 
O1  — точка перетину діагоналей чотирикутника. На стороні DC  
знайдіть точку P x y; ,( )  щоб вектори OP

 

 і DC
 

 були перпендику-
лярними.  Відповідь. P N N− + − +( )2 92 3 44, ; , .

240●●. Вершини чотирикутника знаходяться в точках A N N− + +( )1 2; ,  
B N N2 2+ − +( ); ,  C N N− + − +( )1 6; ,  D N N− + − +( )4 2; . Точка 
O1  — точка перетину діагоналей чотирикутника. На стороні BC  
знайдіть точку E x y; ,( )  щоб кут між векторами O E1

 

 і BC
 

 дорів-

нював π
2

.  Відповідь. E N N0 92 3 44, ; , .+ − +( )
241●●. Вершини чотирикутника знаходяться в точках A N N− + +( )1 2; ,  

B N N2 2+ − +( ); ,  C N N− + − +( )1 6; ,  D N N− + − +( )4 2; . Знайдіть 
координати точок перетину чотирикутника і кола 

x N y N+ +( ) + + −( ) =1 2 5 762 2 , .  
Відповідь. 0 92 0 56, ; , ,+ − +( )N N  − + − +( )2 92 0 56, ; , ,N N  

− + − +( )2 92 3 44, ; , ,N N 0 62 3 44, ; , .+ − +( )N N
Використовуючи числові значення табл. 5 і табл. 5А, можна 

складати тексти багатоваріантних однотипних різнорівневих задач 
із спрогнозованими відповідями з курсу стереометрії. Для прикла-
ду розглянемо тексти деяких стереометричних багатоваріантних за-
дач як із використанням порядкового номера в класному журналі, 
так і без нього.
242●. Катети прямокутного трикутника дорівнюють a  і b . Відстані 

від точки простору до вершин трикутника дорівнюють по R 2.  
Знайдіть відстань від цієї точки до площини трикутника (число-
ві значення a b R, ,  вибираються вчителем із табл. 5).

Відповідь. R.
Розв’язання цих однотипних задач (52 варіанти) зводиться до 

знаходження числових значень відстаней, які після нескладних об-

числень будуть чисельно дорівнювати радіусам кіл, описаних на-
вколо трикутника, що обчислені у табл. 5.

Це дає змогу вчителю чи учню швидко перевірити правильність 
розв’язання кожної із 52 задач, звіряючи знайдені числові значення 
R  з координатами у табл. 5.
243●. Діагоналі ромба дорівнюють d a d b1 22 2= =, .  Відстань від точки 

простору до сторін трикутника дорівнюють r hp e2 2= .  Знайдіть 
відстань від цієї точки до площини трикутника (числові значен-
ня a b he, ,  вибираються вчителем чи учнем із табл. 5 або числові 
значення d d1 2,  і rp  можна вибрати й із табл. 5А).

Відповідь. r hp e= .
Розв’язання цих однотипних задач (52 варіанти) зводиться до 

знаходження числових значень відстаней, які будуть чисельно до-
рівнювати радіусам кіл, вписаних у ромби, що обчислені у табл. 5  
( he ) або у табл. 5А rp( ) . Велика кількість однотипних задач дає 
можливість учителю індивідуалізувати навчання, забезпечити кож-
ного учня окремим варіантом при написанні самостійної або 
контроль ної роботи, збільшити ресурс тренувальних вправ.
244●. В основі піраміди лежить прямокутний трикутник з катетом 

4N см. Середня лінія трикутника, яка відповідає меншій сторо-
ні трикутника, дорівнює 1,5N см. Знайдіть бічне ребро піраміди, 
якщо всі її бічні ребра нахилені до площини основи під кутом 
60°.  Відповідь. 2RN см = 5N см.

245●. В основі піраміди лежить прямокутний трикутник з гіпотену-
зою 5N см і катетом 3N см. Усі двогранні кути при основі пірамі-
ди дорівнюють по 60°.  Знайдіть апофему піраміди.

Відповідь. 2rN см = 2N см.
246●. Основою піраміди є прямокутний трикутник з гіпотенузою 

5N см і медіаною більшого гострого кута N 13  см. Усі двогранні 
кути при основі піраміди рівні. Знайдіть величину двогранного 
кута при основі піраміди, якщо площа бічної поверхні піраміди 
дорівнює 12 2N  см2. Відповідь. 60°.

247●. В основі піраміди лежить прямокутний трикутник із катетами 
3N см і 4N см. Усі двогранні кути при основі піраміди дорівню-
ють по 45°. Знайдіть висоту піраміди. Відповідь. rN см = N см.

248●●. Основою піраміди є прямокутний трикутник площею 6 2N  см2 
і медіаною меншого гострого кута 0 5 73, N  см. Знайдіть бічне 
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